Formule de cuadratura. Operatori de aproximare

Formule de cuadratura: cuadraturi de tip interpolator, cuadraturi Gauss.
Operatori de aproximare: notiuni generale, operatori Bernstein, curbe Bezier.

1. Sa se determine coeficientii si nodurile formulelor de cuadratura cu grad
maxim de exactitate de forma:

(a)

Y@ i mre
/_1 e = Af(-1) + Bf(x0) + CS(1) + R(J).

(b)

1
/1 le(j:)xde = Aof(xo) + Arf(z1) + Az f(22) + R(J).

/abf(x)dx — Af(a) + Bf (“;b) + Cf(b)+ R(P).
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/100 =2 f(a)de = Ao f(20) + A1 f(21) + R(f).
(1) )
/ e f(@)da = Apf(zo) + Arf(21) + Aaf(22) + R(S).
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2. Determinati coeicienti a, b, ¢, d astfel incat formula de cuadratura:

/Qﬂmm=aﬂ—D+WOwaEU+#WD+Mﬁ

sa aiba gradul de exactitate 3.



3. Sa se arate ca girurile de operatori de mai sus sunt siruri de aproximare.

(a) (Mp),eny» My : C[0,1] — C[0, 1] definiti prin

/ HF(E)p ()t

My (f)(@) = (n+1)(n+2) Y ppi(z) = 1 ,
k=0

unde p,, x(¢) sunt polinoamele fundamentale Bernstein.
(b) (Kn),en> Kn : C[0,1] — C[0, 1] definiti prin

k41
n+1
k

K@) = (41> pusle) / f(tydt,
k=0

1
unde p,, 1 (t) sunt polinoamele fundamentale Bernstein.
(¢) (Un)pen Un : C[0,1] = C[0,1] definiti prin

Un(1)(@) = 3Ba0)@) + 30+ D) Y pus@) [T 00
k=0 xSy

4. Fie py, i (z) polinoamele fundamentale Bernstein. S& se demonstreze urmatoarea
relatie de recurenta:

pn,k(x) = (1 - x)pn—l,k(x) + xpn—l,k—l(x)-

5. S& se calculeze Bj(e3)(x), unde B, : C[0,1] — C[0,1] sunt operatorii

Bernstein, iar ex(z) = 2*.

6. Sa se calculeze B, (f)(x) unde f(x) = cos(x).



