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. Fie x € R™. Sa se arate ca:

(@) llzlly < ll=lly < v llell,.
(b) [zl < llly < vrllzllo-
(©) [l < flally < el

. Fie A = (ai;),<; j<, 0 matrice din M, ;,(R) si

1AllF =

norma Frobenius a matricii A. Demonstrati urméatoarele inegalitati:
() 11l < 1 4llp < vallAll,

(b) Z=llAlls < [1A]l2 < VnllA]|oo,

(c) J=llAll < [1All2 < VallAllL,
. Fie A ¢ M,, ,(R), p > 1 si B o submatrice a lui A. Aratati ca

1Bllp < [[Allp

. Fie A € M,, ,(R). S& se arate ca

[1Allz < VIl A oo-

. Fie A € M(n,n)(R) o matrice antisimetrica, i.e., A = —A”. Demonstrati
urmatoarele afirmatii:
(a) Matricea I — A este o matrice inversabila.
(b) Matricea B = (I —A)~1(I+ A) este o matrice ortogonald. Mai precis,
aratati ca BTB = I.
(c) Calculati ||Bvl|,, unde v € R, v = (1,...,1)T.

. Fie A o matrice triunghiulars astfel incat ATA = I. Aritati ca A este o
matrice diagonala.



7. Fie A, P € M,, ,(R) astfel incat A este inversabila si
g=[]A"P||, < 1.
(a) Aratati ca (A 4+ P) este inversabila.

(b) Demonstrati urmatoarea inegalitate:

1Pl ]|,

A+P)y ATt <
fas Py —an), < 12l
8. Fie 4, Q, R € M, »,(R) astfel incat QTQ = I si RTR = I. Aritati ca:

(a) [IQAR]|, = [|All,-
(b) QAR p = [|All p-

9. Fie A € My, ,,(C). Arétati ca
|A||% = trace(A* A)

10. Fie A, B € M,, »(R) doud matrici inversabile. Aratati ca:

Bl'=A"'-BYB-A)A"

11. Se considera sistemul liniar
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(a) S& se calculeze numairul de conditionare in norma 1, K; a matricii
de mai sus. Concluzitionati ca sistemul liniar de mai sus este prost
conditionat.
(b) Inmultiti una din ecuatiile de mai sus printr-o constanti astfel incat
problema rezultata sa fie mai bine conditionata.



