Seminar 12

Integrale duble

Sa se calculeze

12.1. // 4z dx dy, unde D este interiorul triunghiului ABC, A(1,1), B(3,3) si C(1,4).

D
12.2. // Pyt dr dy, unde p,q € N, iar D = { (z,9) |z +y < 1,2,y > 0}.

D
12.3. // ev dz dy, unde D este limitat de z = 2, z = 0 si y = 1.

In(
12.4. // nf +) dz dy, unde D este 1 < 22 + % < €2,
%+ y?

12.5. // wdzdy, unde D = { (z,y)|2* +y* <2, y >z }.

D

12.6. Aria domeniului marginit de elipsa 2—5 + 12’2 = 1.
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Figura 12.1: Triunghiul ABC din problema 1

12.1. Ecuatia dreptei AB este y = z si ecuatia dreptei BC' : y = (9 — z)/2. Scriem
domeniul sub forma

D:{(x,y)|x6[1,3}, xgyggf}.
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r+y=1

Figura 12.2: Domeniul D din problema 2
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12.3. Domeniul D este reprezentat in Figura 12.3.
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12.4. Se face schimbarea de variabile la coordonate polare z = pcosy, y = psinp. Noul
domeniu este (p, ) € A = [1,¢€] x [0, 27], iar |J| = p. Valoarea integralei este

1 21 °n
// np’ || dpde = (/ npdp) (/ dgo) =2rIn’p
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= 2.
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Figura 12.3: Problema 12.3
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Figura 12.4: Domeniul de la problema 6

12.5. Se face schimbarea de variabile la coordonate polare x = pcosp, y = psin. Noul
domeniu este (p, ) € A = [0,v/2] x [Z, 7+ Z], iar |J| = p. Integrala se calculeaza

V2 T+
//xdxdy:// pcosp|J|dpdy = / pdp |- /
D A 0 z
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coscpdgp) = 2—\3/§ (—V2) = —%.

12.6. Se face schimbarea de variabile la coordonate polare generalizate x = apcosp, y =
bpsin p. Noul domeniu este (p,p) € A =0, 1] x [0, 27], iar |J| = abp. Aria va fi

1 2
Aria(elipsei) = // drdy = // |J|dpdp = ab </ pdp) : </ dgo) = 7ab.
D A 0 0
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