Seminar 5

Functia 8 si I’

Sa se calculeze integralele:
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2 SEMINAR 5. FUNCTIA 8 SIT

Indicatii si raspunsuri

5.1. a) Se face substitutia 22 = ¢ i se desface in trei integrale. Se obtine

Iz%F(Q)—F(%)Jr;F(%):%—F\/E

b) Se noteaz 2z = t. Obtinem [ = S0P = 10!/2'1,
c¢) Notdm 3z% = t. Obtinem I = WF(5/2) = 2{[
d) Folosim paritatea functiei de sub integrala si apoi facem schimbarea de variabild z? = t.

I:2/ e”‘“de:F(1>=ﬁ.
0 2

5.2. a) Se face schimbarea de variabila x = a + t(b — a). Se obtine
(b — a)" ™ inlm!
(n+m+1)!
Formula a fost demonstrata la curs pentru orice m,n > —1.
b) Se folosegte rezultatul precedent pentru n = —1/2 i m = —1/2. Obtinem I = 7.
) Folosim rezultatul de la a) pentru n =1/2 i m = —1/2. Rezulta I = (b —a)7/2.
d) Despartim in doua 1ntegrale care sunt de tipul de la b) si ¢).
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I=0-a)"""3n+1,m+1)=

5.3. a) Se face succesiv schimbarea de variabile " = u gi u = a"t. Va rezulta
a 1 an N am+1+np m + 1
[:/xm(a”—x")pda::—/ w0 — ) du = 5( p+1).
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b) Se foloseste rezultatul de la a) si se obtine I = =3(1/m,1—1/n).
¢) Se foloseste rezultatul de la a) pentru a =3, n =2, m =2, p = 1/2. Rezultd [ = 5T

d) Se foloseste rezultatul de la a) pentru a =2, n =3, m =4, p=1/3. Rezulta I = TV
5.4. a) Se folosesc succesiv schimbarile de variabile sinz = u gi u? = t. Obtinem

B 1 1 b+1
/QSiIlal’COSb[de:—ﬁ ot ,L .
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Formula a fost demonstrata la curs.
b) Folosim formula pentru a =1/2gi b= —-1/2. I = =

V2©
1 1 2n+1 _ w(2n—1)!
) 1= 1 (3, ) —

2n)!!
d) I = 25 (n+ L, 2) (2(n+)1)
e) [ = 5.
f) I =2%725(t,t).

5.5. a) Se folosegte reprezentarea

™

o pa-lqt
b) = S
ﬁ(a7 ) /O (1+t)a+b

b) Notdm 22 = t. Obtinem [ = %6 (;, 2”;1).
c¢) Notam 22 = t. Se obtine [ =

d) Notam 2* = t. Rezulta I = ;

Notam z" =t. Avem [ =
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