Seminar 1

Integrale duble

Sa se calculeze

Problema 1.1. // xy* dz dy, unde D este interiorul triunghiului ABC, A(0,0), B(1,0)
D
si C(0,1).

Problema 1.2. // 4x dzx dy, unde D este interiorul triunghiului ABC, A(1,1), B(3,3)
D
si O(1,4).

In(
Problema 1.3. // nf +) dzdy, unde D este 1 < 22 + 2 < €2,
p T*+Yy?

Problema 1.4. // rdrdy, unde D = {(z,y) |2* +y* <2, y >z }.
D
Problema 1.5. Aria domeniului marginit de elipsa z—i + :Z—j =

Indicatii

1.1.

1.2.

3 9z 3 9_ 1 3
I:/ / 4x dy dx:/ dx <T—x) dx:/ (182 — 62%) do = 20.
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1.3. Se face schimbarea de variabile la coordonate polare z = pcos ¢, y = psiny. Noul
domeniu este (p, ) € A =[1,¢] x [0, 27], iar |J| = p. Valoarea integralei este

1 21 2m
// np” I dpdy = (/ npdp) (/ dgp>:27rln2p
0

1.4. Se face schimbarea de variabile la coordonate polare x = pcos ¢, y = psin¢. Noul

€

= 2.
1

domeniu este (p, ) € A = [0,v/2] x [Z, 7+ Z], iar |J| = p. Integrala se calculeaz

V2 T+
4 2V2 4
// xd:pdy:// pcos|J|dpdy = (/ p2d,0)-</ COSgpdgp) :T\/_-(—\/E):—g.
D A 0 %
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1.5. Se face schimbarea de variabile la coordonate polare generalizate x = ap cos ¢,
y = bpsin p. Noul domeniu este (p,¢) € A =[0,1] x [0, 27], iar |J| = abp. Aria va fi

1 27
Aria(elipsei) = // dedy = // |J| dpdy = ab (/ pdp) : (/ dgp) = 7ab.
D A 0 0



