Seminar 3

Integrale de suprafata

3.1. Sa se calculeze aria suprafetei ¥ = ucosvi'+ usinv)+ u*g, u € [0,3], v € [0, 7).

3.2. Sa se calculeze //(:v2 +9?+ 28 do,unde S 22 +92 =22 0<z< 1.
S

3.3. //zda, unde S: 22 +y? + 22 =a?, 2 > 0.
s

3.4. Fluxul vectorului ¥ = x7— (2x+y)J+ 2K prin fata exterioara a sferei 22 +y*+2? = a?.

3.5. Si se calculeze circulatia vectorului @ = y?7’+ 227+ 22K de-a lungul laturilor tri-
unghiului cu varfurile A(2,0,0), B(0,2,0) si C(0,0,2), parcurse in sens orar daca sunt
privite din origine.

3.6. Sa se calculeze / U-dr, unde U = (y — 22)7+ (v — 2)7+ (2o — y)K iar C este curba

c
simpla, inchisd, care se afla la intersectia suprafetelor 22 +y? + 22 =a’ siz —y +2 = 0,

parcursa in sens trigonometric daca este privita din partea pozitiva a axei OX.
Indicatii
3.1. E=1+4u*, G=u? F =0.
3 T
Aria = // do = / / uV1+4u?dvdu = %(1 +4u2)%
s o Jo

3.2. ]—7r\/_
33. z=/a* 2> —y?, do= /50 xQ dxdy,l—ﬂa

3.4. Folosim formula lui Gauss—Ostrogradskl

U ://ﬁ-ﬁda:/// divvdx dy dz.
s v

In cazul nostru divi =1 — 1+ 1 = 1. Atunci fluxul este

4
/// dz dy dz = Volum(sfera) = 7T3a

3.5. Aplicam formula lui Stokes. [ = —

3
= L (37V37 - 1).
0 12

3.6. Aplicam formula lui Stokes; rot v = —4]; consideram S suprafata planului delimi-
tata de cercul C; versorul normalei la plan este 77 = % Atunci

I= / / rot - i do = / / Z5do SArm(cerc) 4\7;‘%2.



